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Problema de la Semana
Problema D y Solucién

Dos Lados Conocidos

Problema

La mediana es un segmento de recta trazado desde el vértice de un tridangulo hasta el punto
medio de su lado opuesto.

En el AABC, se traza la mediana desde el vértice A, que toca al lado BC en el punto D. La
longitud de BD es 6 cm y la longitud de la mediana AD es 13 cm.

El drea del AABC es 72 cm?. Determina las longitudes de los lados AB y AC.

Solucion

Primero vamos a trazar la altura desde el vértice A, que se encuentra con el
lado BC' en el punto E. Sea h la longitud de la altura AE. Sea x la longitud
de DE. Como AD es una mediana, DC' = BD = 6. Dado que E estd en DC'y
la longitud de DFE es x, la longitud de EC es 6 — x.
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Sabemos que el drea del AABC es 72 cm?. Ademas, dado que
BD = DC = 6 cm, se sigue que BC' = 12 cm. De este modo,
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Puesto que AAED es un triangulo rectangulo, el Teorema de Pitagoras nos
permite concluir lo siguiente.
DE* + AE? = AD?
z? + 122 = 137
z? = 13% — 12
2® =169 — 144 = 25
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Como x > 0, tenemos que x =5 cm. Asique BE=6+x=6+5=1lcmy
EC=6—-—2x=6-5=1cm.

Puesto que AAEB es un tridangulo rectangulo, el Teorema de Pitagoras nos
permite concluir lo siguiente.

AE® + BE®? = AB?
122 +11* = AB?
AB? = 144 + 121 = 265
Como AB > 0, concluimos que AB = /265 cm.
Puesto que AAFEC es un tridngulo rectangulo, el Teorema de Pitagoras nos
permite concluir lo siguiente.
AE? + EC* = AC”?
12% + 12 = AC?
AC* =144 +1 = 145
Como AB > 0, concluimos que AC = /145 cm.

Por lo tanto, las longitudes de los lados AB y AC son v/265 cm y /145 cm,
respectivamente. Estas longitudes son aproximadamente iguales a 16.3 cm y
12.0 cm respectivamente.



